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Abstract For any Positive integer 也 let SCmD denote the Smarandache fncton The maan 
Purpose 1 using the elemnentary methods to Study the solutons of two eduatons involving 了 he 
Smatrandache 和 包 nction and plIove that the equations have Positive integer solutions 
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1 了 toducton and teSsulfs 
FEor any PoSsitive integeTr 了 nn 了 he Snatrandache fancton Sm idefned as the snallest Positive integer m 
such thatmn| IDI. From the defin ition and 也 e Properties of Im See[ T 二 2 细 ， one can easily derive 也 at ifn 
汪 站 功 > 站 ithe Prine Powemfs 和 ctorization of 了 也 en 
Sm 一 max SC 让 )). 
About the arithmetical PIopertiesofS mm manypeoplehadstudied itbefore see references[ 3] and[ 4] . 
In this paper we shalluse the elenentarymethodls to study the solutions of the equation ST ) 十 S2 ) 十 


二 二 六 人 二 nCDn 十 1)(2 n 十 ] ， and give all positive integer solutions for it That 认 we shallpliove the 
0 
人 llow ng theorems 
Theotremn 1 For any Positive integeTr 了 nn 也 he equaton 


0 | 


0 
has on ]y? Positive integer Solutions namely El 之 
Theotremn 2 For any Positive integerk the equation 
SB ) 十 Xm) 十 … 十 闵 Po 一 冻 马 十 双 十 … 十 mo) 


has at leastone Positive iteget solution 


We conjecture that for any Positive integer 上 了 he equaton 


SC ) 十 立 世 ) 十 … 十 六 me 三 立马 十 马 十 … 十 mn) 


has mnfnitelymany positive integer solutions This 1S an open pliob lem 


2 ProofofTheorem 1] 
In this section we shall comp lete 了 he proof ofTheoremn1，Letn 一 镍 了 .… 了 k denote the factorization of 
n into proe POWetS and jlet 
X 驴 一 ma SB 一 SP) 
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where SCBD 一 SB)》 1 过 过 


For 了 he equation 


SG2) 十 So) 十 … 十 SC fen 


it is clearthatn ll iasouton ofthe equation If{fm> 1 then wewilldiscuss 了 hepliob lem mm two CaSeS 


(] In 一 3 thenSGT ) 十 S22) 一 SG) 十 Sd4) 一 5 oo 2 一 S5) 一 5 son 一 
2 1 asoluton of 耻 e equation 
(JID I 耻 3 then SCG) 之 3 ， From the Pioperties of Sn we can get 
SG ) 十 SC ) 十 … 十 从 及 ) 记 1 十 4 十 3(n 一 2) 一 330 一 1 


We also know 


(中 nhl) 一 CPP2nH1) 一》 (2nHT nnHL) 一 1 


So We have 


fbDestj< ma 芳 nD) SCn1) S2n1)) 委 2n 十 1 


For 也 e equation wemay get3Dn 一 ] 雪 20n 十 1 That 1S HK& 2 So this tine 了 the equation has no Solution 
Now combin ng the above two cases Wemay inmediately get that he equation ST ) 十 SG ) 十 … 十 


0 
This completes the proof ofTheoxrem 1 


SCG) 二 M _D 十 1) (2D 十 has on y two Positive integer solutions namely n 一 1 2 


3 ProofofTheorem 2 
For any Positive integerk we shall diScuss the edquation 


Sm ) 十 六 了 凶 ) 十 … 十 六 mi) 立马 十 双 十 … 十 mn) 


PE 也 Tee cases 


(了 Ifk 王 1 thenitisclearthatthe equation has infnitelymany Positive integer solutions 


(JID IT{f 攻 一 P apbrne then we tak ng ID ID 1 也 enwe have SC1) 一 and Sm ) 十 
Sm ) 十 … 十 Sm 一 P= SCD 一 Sm 十 下 十 … 十 中 )》 md thusthe equation is satisfied 

(IID IE>1anditinota Prine 也 en fram the result in elementary numbetr theory we know that there 
mustexists a prine Pbetween k and2k LetpP- 一 | where1 坪 长 K NOw We takem I ID 
2 mi， Il， 5 ID 1] and note 由 atSC1) 一 1 andS2) 一 23 wehave 

SC ) 十 六 切 ) 十 … 十 Sm 一 2 二 (kkE》 一 于 k 一 P 
and 
立马 十 驴 十 … 十 mo) 一 六 丰 DSSDP 王 P 一 Sm) 十 SCZ) 十 … 十 Sme). 
Som 一 世 一 … 一 mi 一 2 andm 一 mb 一 … 一 me 一 1] satisfy theequation 


Now combimning theabove 了 由 Tee cases Wemay inmediately getthattherme is at leastone solution Satisfying& 
也 e equation 

This completes the Proof ofTheorem 2? 

Conjecture For any pos itive ntegerk We conjecture that the equation 


SB) 十 闵 m) 十 … 十 尺 Po 一 立马 十 巧 十 … 十 Po 
has mnfnitelymany Positive integer SO]utionSs 
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两 个 包含 sarandache 本 数 的 方程 及 其 解 
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摘 要: 利用 初等 方法 研究 两 人 含 Snarandache 允 数 的 方程 的 解 , 并 且 证 明了 这 两 人 4 态 程 有 正 整数 
解 . 
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